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摘    要   针对一类考虑指定性能和带有输入死区约束的严格反馈非线性系统, 本文提出了一种自适应模糊最优控制方法.
采用模糊逻辑系统逼近系统的未知非线性函数及代价函数, 利用 backstepping方法及命令滤波技术, 设计前馈控制器. 针
对仿射形式的误差系统, 结合自适应动态规划技术, 设计最优反馈控制器. 采用指定性能控制方法, 将系统跟踪误差约束在

指定范围内. 利用死区斜率信息解决具有死区输入的非线性系统的控制问题. 基于 Lyapunov稳定性理论, 证明闭环系统内

所有信号是一致最终有界的. 最后仿真结果验证了本文方法的可行性和有效性.
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不确定非线性系统控制问题一直是控制领域内

研究的热点和难点[1−8]. 以模糊逻辑系统, 神经网络

为基础的自适应控制设计方法, 打破了以往系统中

非线性函数要满足某些限定条件或参数化的限制[1],
解决了不满足匹配条件及不确定的非线性系统的控

制器设计问题. 并广泛应用于纯反馈和严格反馈的

单输入单输出系统[2−3], 多输入多输出系统[4−5], 以及

多智能体系统[6] 中. 值得注意的是, 基于 backstep-
ping技术的控制设计方法在每一步都需要对已设

计的虚拟控制器进行反复求导, 从而产生 “计算爆

炸” 问题. 而动态面控制技术通过在 backstep-
ping设计的每一步中引入一阶低通滤波器, 有效地

避免了这一问题[9]. 在此基础上, 文献 [10] 提出一种

命令滤波方法, 利用误差补偿机制消除动态面技术

中滤波误差对系统性能的影响. 上述工作为不确定

非线性系统控制提供了一种简便化, 结构化的方法,
但以上成果均没有考虑最优控制问题.
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最优控制是一类考虑系统控制性能和节能效应

的控制策略 [11 ]. 传统的动态规划 (Dynamic pro-
gramming, DP)采用按照时间阶段逆向递推的方

法有效解决了最优控制问题[12], 但其后向求解的模

式往往会导致 “维数灾” 现象的发生[13]. 自适应动

态规划 (Adaptive dynamic programming, ADP)
方法作为 DP方法的近似解法, 弥补了 DP方法的

不足, 为求解复杂非线性系统最优控制问题提供了

新的思路[14]. Murray等[15] 首先针对连续系统提出

了一种迭代 ADP算法, 并从数学上证明了该算法

的可行性. Vamvoudakis等[16] 提出了基于策略迭代

的在线 ADP方法, 克服了迭代 ADP算法无法适应

系统变化的缺点. 上述的研究成果对 ADP理论的

发展具有里程碑的意义. 为了保证系统运行时的稳

定性, 文献 [15−16]所提出的方法要求给定一个初

始稳定的控制策略. 针对此问题, Zargarzadeh等[17]

提出一种基于单网络评价技术的在线 ADP算法,
并采用新的参数训练方法, 突破了初始稳定控制策

略的限制. 近年来, ADP 受到国内学者的广泛关

注[18−22], 已经成为一种重要的优化控制方法.
目前, 采用 ADP方法研究非线性系统的最优

控制问题已经取得了一系列研究成果, 然而针对带

有输入死区和指定性能约束条件的非线性系统所做

的研究较少. 事实上, 死区作为一类非光滑非线性

函数经常出现在机械连接, 液压制动器和传感器等

实际工程系统中, 极大地影响系统的性能, 甚至引

起系统不稳定[23]. 对此, 文献 [24−25]借助死区的斜

率来解决输入死区问题. 另一方面, 工程中希望控

制器不仅能够保证系统稳定, 而且使系统跟踪误差

在一定条件下收敛. 文献 [26]通过预先设定跟踪性

能函数, 提出一种指定性能方法, 使得系统的跟踪

误差保持在两个指定性能函数组成的有限范围内,
解决了控制器设计参数调节难的问题.

基于以上讨论, 本文针对一类考虑指定性能和

具有输入死区约束的严格反馈非线性系统, 提出一

种自适应模糊最优控制方法. 本文的主要工作如下:
1) 结合命令滤波技术和 backstepping方法设计了

一种前馈控制器, 与文献 [19, 27]的方法相比, 本文

采用命令滤波技术不但能克服 “计算爆炸” 问题,
而且能补偿滤波器误差, 取得更好的控制效果. 2)
设计了一种新的 ADP结构对误差系统进行优化,
利用单网络在线逼近器求解近似最优控制器. 3) 本
文解决了一类考虑输入死区和指定性能约束的非线

性严格反馈系统的优化控制问题. 最后, 通过实例

仿真验证所提控制方法的有效性.

1    问题描述

考虑一类严格反馈系统:

ẋi = x
i+1

+ fi(x̄i) ,

ẋn = u+ fn(x̄n), 1 ≤ i ≤ n− 1
y = x1

(1)

x̄i = [x1, x2, · · · , xi]
T ∈ Ri y ∈ R

fi(x̄i)

u = D(v) ∈ R

其中,   ,   分别表示系

统的状态向量和输出,    是未知的光滑非线性

函数,   表示输入死区对执行器的影响,
其表达式为

u = D(v) =


Mr(v − ar),v ≥ ar
0, −al < v < ar
Ml(v + al), v ≤ −al

(2)

v ∈ R Mr Ml

al ar Mr Ml ar al

其中,   是死区输入信号,   和  表示死区的

斜率,   和  是断点,   ,   ,   ,   都是正常数.
ϖ |v| ≤ ϖ假设 1[24]. 存在一个正常数  满足  .
x1d

ẋ1d

假设 2 [25]. 给定的参考信号   及其一阶导数

 是光滑的、已知的且有界.
死区输入 (2)可简化为

u = K(t)v(t) + d(t)

其中,

K(t) =

{
Mr, v > 0

Ml, v ≤ 0

d(t) =


−Mrar, v ≥ ar

−K(t)v(t),−al < v < ar

Mlal, v ≤ −al

d(t) ≤ d̄, d̄ = max{Mlal,Mrar}.
m0 = min{Ml,Mr}, m1 = max{Ml,Mr},

而且 ,          定义

     可得

K(t)

m0
= 1 + ρ(t)

ρ(t) ρ(t) ≤ m1

m0
− 1其中,   是分段且有界的函数, 满足  .

根据以上讨论, 可得

u = m0(1 + ρ(t))v(t) + d(t) (3)

z̃1 z̃1由文献 [26]可知, 当系统误差   (   的具体定

义将在式 (6)中给出)满足条件

−δminµ(t) < z̃1(t) < δmaxµ(t) , ∀t ≥ 0 (4)

δmin, δmax > 0

µ(t) = (µ0 − µ∞)e−nt + µ∞, µ(t)

n > 0, µ0 = µ(0), µ∞ = limt→∞ µ(t),

µ0 > µ∞ > 0, −δminµ(0) < z̃1(0) <

δmaxµ(0)

则称系统的暂态性能满足指定性能的要求. 其
中,   是可调节的参数, 指定性能函数取

为    函数   是严格单

调递减的函数,        
那么    而且满足  

 . 上面不等式可以等价于以下等式

z̃1(t) = µ(t)S(χ1(t)),∀t ≥ 0
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S(χ1(t)) =
δmaxeχ1 − δmine−χ1

eχ1 + e−χ1
其中,    是严格单调递

增的光滑函数, 那么

χ1(t) = S−1

(
z̃1(t)

µ(t)

)
=

1

2
ln S+δmin

δmax−S

χ̇1(t) = p

(
˙̃z1(t)−

µ̇(t)z̃1(t)

µ(t)

)
p = 1

2µ (
1

S+δmin
− 1

S−δmax
).其中,   针对非线性系统的前

馈控制器设计, 采用如下误差变换

z1(t) = χ1(t)−
1

2
ln

δmin

δmax

其导数为

ż1(t) = p( ˙̃z1(t)−
µ̇(t)z̃1(t)

µ(t)
) (5)

本论文的控制目的: 针对一类考虑指定性能和

具有输入死区约束的非线性严格反馈系统设计一种

自适应模糊最优控制器, 保证闭环系统中所有信号

都是一致最终有界的, 误差信号收敛到以 “0” 为中

心的邻域内, 并且满足指定性能要求, 同时代价函

数达到最小值.
ς > 0,

wTϕ(Z)

F (Z) F (Z) = wTϕ(Z) + ϑ(Z) |ϑ(Z)| ≤ ς

F (Z) ΩZ ∈ Rq w

引理 1[19]. 对任意给定的精度    都存在模

糊逻辑系统   能逼近任意连续的非线性函数

 , 使得  , 其中  ,
这里   是定义在紧集  上的函数,   是

理想权重向量, 定义为

w = arg min
ϕ∈RN

sup
Z∈ΩZ

∣∣F (Z)−wTϕ(Z)
∣∣ ≤ ς

x,y ∈ Rn,引理 2[19] (Young's不等式). 对于任意 

有以下不等式成立:

xTy ≤ ab

b
∥x∥b + 1

qaq
∥y∥q

a > 0, b > 1, q > 1 (b− 1)(q − 1) = 1其中,         且  .

2    控制器设计

Ua.

U∗.

Uw = Ua + U∗.

在本节中, 首先结合 backstepping方法和命令

滤波技术, 设计前馈控制器    然后, 采用自适应

动态规划方法设计出最优反馈控制器   最后, 整
个控制输入 

2.1    前馈控制器设计

首先进行如下坐标变换

z̃1 = x1 − x1d, zi = xi − λi, 2 ≤ i ≤ n (6)

x1d λi xid

xid = xa
id + x∗

id, xa
id

其中,   为参考信号,   是虚拟控制输入  通过

一阶命令滤波器的输出.        是前

x∗
id

v = va + v∗, va

v∗

馈虚拟控制输入,   为最优反馈虚拟控制输入. 最
后一步中定义     为前馈实际控制输入,

 为最优反馈实际控制输入. 一阶命令滤波器表达

式为

τiλ̇i + λi = xid, λi(0) = xid(0) (7)

τi λi − xid

ζi (2 ≤ i ≤ n− 1)

其中,   是时间常数. 为了消除滤波器误差 

的影响, 设计误差补偿信号  为

ζ̇1 = −c1ζ1 + p(λ2 − x2d + ζ2) (8)

ζ̇i = −ciζi + (λi+1 − x(i+1)d + ζi+1) (9)

ζ̇n = −cnζn (10)

ci > 0 ζ(0) = 0其中,   是设计参数,   .
定义补偿跟踪误差为

z̄i = zi − ζi, i = 1, · · · , n (11)

∼ z̄i结合式 (5)    (11), 对  求导可得

˙̄z1 = p (z̄2 + xa
2d + x∗

2d + h1(Z1) + f1(x1d)−

ẋ1d − µ̇z̃1
µ

)
+ c1ζ1

(12)

˙̄zi = z̄i+1 + xa
(i+1)d + x∗

(i+1)d + hi(Zi)+

fi(x̄id)− λ̇i + ciζi, i = 2, · · · , n− 1
(13)

˙̄zn = m0(v
a + v∗) +m0ρ(t)v + d(t)+

hn(Zn) + fn(x̄nd)− λ̇n + cnζn
(14)

λ̇1 = ẋ1d, λ̇i = −λi−xid

τi
, hi(Zi) = fi(x̄i)−

fi(x̄id), Zi = [x̄i; x̄id], 1 ≤ i ≤ n. fi(x̄i), fi(x̄id)

fi(x̄id)

其 中 ,            

        由于     
是未知函数, 不能直接用于设计每步的控制器. 根
据引理 1, 利用模糊逻辑系统逼近  , 可得

fi(x̄id) = wT
i φi(x̄id) + ϑi(x̄id)

pz̄1ϑ1(x1d) ≤
p2z̄21
2

+

ζ
′2
1

2
, z̄iϑi(x̄id) ≤

z̄2i
2
+
ζ

′2
i

2
, 2 ≤ i ≤ n. ς

′

i ϑi(x̄id)

ŵi wi

w̃i = wi − ŵi
˙̃wi = − ˙̂wi. γi > 0, ci >

0, σi > 0 1 ≤ i ≤ n.

利用 Young's不等式可得,  

           是  的上

界 . 定义如下的符号和参数 ,    是   的估计值 ,
  是参数误差,        

  是设计参数,  
1第  步: 考虑如下 Lyapunov函数

V1 =
1

2
z̄21 +

1

2γ1
w̃T

1w̃1

xa
2d

˙̂w1设计前馈虚拟控制器  和自适应律  如下:

xa
2d = −c1z1

p
− pz̄1

2
− ŵ1φ1(x1d) + ẋ1d +

µ̇z̃1
µ

(15)

˙̂w1 = γ1pz̄1φ1(x1d)− σ1ŵ1 ∥ŵ1∥2 (16)
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V1根据式 (15)和式 (16), 对  求导有

V̇1 ≤ −c1z̄
2
1 + pz̄1z̄2 + pz̄1x

∗
2d + pz̄1h1(Z1)+

ζ
′2
1

2 + σ1

γ1
w̃T

1ŵ1 ∥ŵ1∥2

i (2 ≤ i ≤ n− 1)第  步  : 考虑如下 Lyapunov函数

Vi = Vi−1 +
1

2
z̄2i +

1

2γi
w̃T

i w̃i

xa
id

˙̂wi设计前馈虚拟控制器  和自适应律  如下:

xa
3d = −c2z2 −

z̄2
2

− pz̄1 − ŵ2φ2(x̄2d) + λ̇2 (17)

xa
(j+1)d = −cjzj − z̄j−1 − z̄j

2 − ŵjφj(x̄jd)+

λ̇j , j = 3, · · · , n− 1
(18)

˙̂wi = γiz̄iφi(x̄id)− σiŵi ∥ŵi∥2 (19)

∼ Vi根据式 (17)    (19), 对  求导有

V̇i ≤
i∑

j=1

−cj z̄
2
j +

σj

γj
w̃T

j ŵj ∥ŵj∥2 +
ς
′2
j

2 +

z̄iz̄i+1 + pz̄1(h1(Z1) + x∗
2d)+

i∑
j=2

z̄j

(
x∗
(j+1)d + hj(Zj)

)
n第  步: 考虑如下 Lyapunov函数

Vn = Vn−1 +
1

2
z̄2n +

1

2γn
w̃T

nw̃n

va ˙̂wn设计前馈控制器  和自适应律  如下:

va =
1

m0
(−cnzn−z̄n−1−

z̄n
2
−ŵnφn(x̄nd)+λ̇n) (20)

˙̂wn = γnz̄nφn(x̄nd)− σnŵn ∥ŵn∥2 (21)

Vn根据式 (20)和式 (21), 对  求导有

V̇n ≤
n∑

i=1

−ciz̄
2
i + σi

γi
w̃T

i ŵi ∥ŵi∥2 + ς
′2
i

2 +

pz̄1(h1(Z1) + x∗
2d) +

n−1∑
j=2

z̄j(x
∗
(j+1)d+

hj(Zj)) + z̄n(m0v
∗ + hn(Zn)+

m0ρ(t)v + d(t))

(22)

根据 Young's不等式, 对式 (22)不等式右边

第 2、6项变换如下
n∑

i=1

w̃T
i ŵi ∥ŵi∥2 ≤ − 1

10
∥w̃∥4 + 1

2
∥w∥4 (23)

z̄n(m0ρ(t)v+ d(t)) ≤ z̄2n+
(m1 −m0)

2ϖ2

2
+
1

2
d̄2 (24)

将式 (23)和式 (24)代入式 (22), 可得

V̇n ≤ −κ1 ∥Z∥2 − κ2 ∥w̃∥4 +D+

ZTP (h̄(Z) +GU∗)
(25)

h̄(Z) = [h1(Z1), · · · , hn(Zn)]
T
, G = diag {1,

· · · , 1,m0} , Z = [z̄1, · · · , z̄n]T, U∗ = [x∗
2d, · · · , x∗

nd,

v∗]T, P = diag{p, 1, · · · , 1}, D =
(m1 −m0)

2ϖ2

2
+

1

2
d̄2 +

1

2

∑n
i=1 ς

′2
i +

σmax

2γmin
∥w∥4 , σmax = max{σi},

γmin = min{γi}, κ1 = min {ci − 1} , κ2 = min{ σi

10γi
|1 ≤

i ≤ n}.

其中 ,        

        

        

    

       

Uw =

[x2d, . . . , xnd, v]
T Ua U∗

Ua = [xa
2d, · · · , xa

nd, v
a]T

Ua

U∗ = [x∗
2d, . . . , x

∗
nd, v

∗]T Uw

如 前 所 述 ,  系 统 ( 1 ) 的 控 制 输 入  

 由两部分   和   构成, 前馈控制

器  的表达式如式 (15), (17),
(18), (20)所示. 由式 (25)可知, 前馈控制器  不

能保证整个闭环系统的稳定性. 因此, 需要设计最

优反馈控制器   使得   能够

保证被控系统 (1)稳定.

2.2    最优反馈控制器设计

U∗本节中, 设计最优反馈控制器  使如下误差仿

射系统稳定, 并且使得代价函数达到最小.

Ż = P (h̄(Z) +GU∗) (26)

定义系统 (26)的代价函数为

V (Z) =

∫ ∞

0

Q(Z) + U∗TRU∗dt (27)

Q(Z) R = RT > 0其中,   是半正定的罚函数,   .
根据代价函数 (27), 定义哈密顿函数如下

H(Z,U) = Q(Z) + UTRU +∇T
zV (Z)P (h̄(Z) +GU)

(28)

∇zV (Z) V (Z) Z
∂H
∂U = 0

其中 ,     是   对   的偏导 ,  通过求解

 , 解得最优控制输入

U∗ = −1

2
R−1GTP T∇zV

∗(Z) (29)

H(Z,U∗) = Q(Z) +∇T
zV

∗(Z)Ph̄(Z)−
1

4
∇T

zV
∗(Z)E∇zV

∗(Z) = 0,

E = PGR−1GTP T, V ∗(0) = 0.

将式 (29)代入式 (28)可得最优控制输入的充

分必要条件:   

  此时哈密顿函数最小 .

其中,    且 

J(Zs), J(Z), ∇T
zsJ(Zs)Ż < 0.

∇zsJ(Zs) =
∂J(Zs)

∂Zs
Λ(Z) > 0

∥Z∥ = 0, ∥Λ(Z)∥ = 0; ℓmin ≤
∥Z∥ ≤ ℓmax, Λmin ≤ ∥Λ(Z)∥ ≤ Λmax, ℓmin, ℓmax, Λmin,

引理 3[27]. 对于系统 (26), 代价函数 (27), 最优

控制器 (29), 存在径向无界且连续可导的 Lyapun-
ov 函数        使得    其中

 . 此外,   是一个半正定

函数矩阵, 满足当   有   当 

  有          
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Λmax limZ→∞ Λ(Z) = ∞,

Q(Z) + U∗TRU∗ = ∇T
zJ(Z)Λ(Z)∇zsJ(Zs)

∇zJ(Z) =
∂J(Z)

∂Z
∇T

zsJ(Zs)Ż = −∇T
zs

J(Zs)Λ(Z)∇zsJ(Zs)

 都是正常数;     同时使等式

  成立, 其

中   , 那么可得  

 .
根据引理 1, 利用模糊逻辑系统逼近最优代价

函数, 可得

V ∗(Z) = wT
cϕ(Z) + ε(Z)

wc ϕ(Z) ε(Z)其中,   为理想的权值,   为模糊基函数,  

为逼近误差. 则最优代价函数的梯度为

∇zV
∗(Z) = ∇T

zϕ(Z)wc +∇T
zε(Z) (30)

将式 (30)分别代入式 (28), (29)可得

U∗ = −1

2
R−1GTP T(∇T

zϕ(Z)wc +∇zε(Z)) (31)

H(Z,U∗) = Q(Z) +wT
c∇zϕ(Z)Ph̄(Z)−

1

4
wT

cΠwc + εHJB = 0
(32)

Π = ∇zϕ(Z)E∇T
zϕ(Z), εHJB

εHJB = ∇T
zε(Z)P (h̄(Z)+

GU∗) +
1

4
∇T

zε(Z)E∇zε(Z)

其中,         为在线模糊逻

辑系统重构引起的残差,   

 .

利用模糊逻辑系统对代价函数进行估计, 则有

V̂ (Z) = ŵT
cϕ(Z) (33)

ŵc wc其中,   是  的估计值, 则最优控制器的估计值为

Û∗ = −1

2
R−1GTP T∇T

zϕ(Z)ŵc (34)

将式 (34)代入式 (28), 得到哈密顿函数的估计为

Ĥ(Z, Û∗) = Q(Z) + ŵT
c∇zϕ(Z)P ˆ̄h(Z)− 1

4
ŵT

cΠŵc

(35)

ˆ̄h(Z) = [ĥ1(Z1|ŵ1), · · · , ĥn(Zn|ŵn)]
T ĥi(Zi|

ŵi) = f̂i(x̄i|ŵi)− f̂i(x̄id|ŵi), i = 1, · · · , n
其中,    ,   

 .

Ĥ(Z, Û∗) ˙̂wc为使  最小, 利用梯度下降法设计  得

˙̂wc = −β1σ̂(Q(Z) + ŵT
c∇zϕ(Z)P ˆ̄h(Z)−

1

4
ŵT

cΠŵc) +
1
2β2

∑
(Z, Û∗)×

∇zϕ(Z)E∇zsJ(Zs)

(36)

σ̂ = ∇zϕ(Z)P (ˆ̄h(Z) +GÛ∗), β1 > 0, β2 > 0

J(Zs) = (ZT
sZs)

5
2 /5∑

(Z, Û∗)

其中,           

为设计参数, 这里取  . 为了保证

系统稳定, 定义  为∑
(Z, Û∗) =

{
0,∇T

zsJ(Zs)Żs < 0

1,其他

Żs = P (ˆ̄h(Z) +GÛ∗)其中,   .

Q(Z) = −wT
c∇zϕ(Z)Ph̄(Z) +

1

4
wT

cΠwc−

εHJB
˙̂wc = − ˙̃wc,

根 据  

 和    可得

˙̃wc = −β1

(
∇zϕ(Z)

(
Ż − P ˜̄h(Z) +

E∇zε(Z)

2

)
+

1

2
Πw̃c

)
×
(
w̃T

c∇zϕ(Z)
(
Ż − P ˜̄h(Z)+

E∇zε(Z)

2

)
+

1

4
w̃T

cΠw̃c + εHJB+

wT
c∇zϕ(Z)P ˜̄h(Z)

)
− 1

2
β2

∑
(Z, Û∗)×

∇zϕ(Z)E∇zsJ(Zs)
(37)

˜̄h(Z) = h̄(Z)− ˆ̄h(Z)其中,   .

根据自适应律 (16), (19), (21), 引入附加项,
可得

˙̂w =
n∑

i=1

PBiγiz̄iφi(x̄id)−
n∑

i=1

Biσiŵi ∥ŵi∥2−

β2

∑
(Z, Û∗)Pφ̄(Z)∇zsJ(Zs)

(38)

Bi = [0, · · · , 0︸ ︷︷ ︸
i−1

, 1, 0, · · · , 0]Tn×1, φ̄(Z) = diag

{φ1(x1)− φ1(x1d), · · · , φn(x̄n)− φn(x̄nd)}, ˙̂w =
[
˙̂wT
1 ,

· · · , ˙̂wT
n

]T
其 中 ,        

   

 .

定理 1. 针对一类考虑指定性能和具有输入死

区约束的严格反馈非线性系统 (1), 设计前馈虚拟

控制器 (15), (17), (18), 前馈实际控制器 (20), 反
馈最优控制器 (34)及自适应律 (36)和 (38), 通过

选择合适的参数使得闭环系统内所有信号一致最终

有界, 跟踪误差以最优的方式收敛且满足指定性能

要求.
证明. 见附录 A.

3    实例仿真

本节将通过一类机械臂系统仿真验证所提出自

适应模糊最优控制方法的有效性和可行性. 带有输

入死区约束的机械臂系统动力学方程如下:
ẋ1 = x2

ẋ2 = −Mgl

J
sinx1 −

D

J
x2 + u

y = x1

x1 x2 M =

1 kg g = 9.8 m/s2

l = 1 m
D = 2 N·m·s/rad

其中,   ,   分别为连杆角速度和角加速度,  

 为连杆总质量 ,     为重力加速度 ,
  为机械臂连杆的质心距连杆的转动中心的

距离,    为连杆转动的粘性摩擦系
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J = 1 kg·m2数,   为连杆转动惯量.
x1d = sin(t) Mr = 3 Ml = 1

ar = 1.5, al = 3. µF l
i
(xi) = exp[

− (xi − 6 + 2l)2

4

]
µF l

i
(xid) = exp

[
− (xid − 6 + 2l)2

4

]
µF l

i
(z̄i) = exp

[
− (z̄i − 3 + l)2

3

]
i = 1, 2. l = 1, 2, 3,

4, 5 x1(0) = 1.4 x2(0) = −0.2 ŵc = [1, 1,

1,−1,−1]T µ = 2.5e−0.5t + 0.05 δmin = 0.6

δmax = 0.8. c1 = 10, c2 = 50, γ1 = 1,

γ2 = 1 σ1 = 50 σ2 = 50 β1 = 0.01 β2 = 0.01

Q(Z) = z̄21 + z̄22

参考信号  . 死区参数  ,   ,
      模糊隶属度函数为  

 ,    ,

 ,        

 . 初始值为  ,   .  
 . 性能函数  ,   ,
  设计参数为            

 ,   ,   ,   ,   , 给
定系统代价函数 (27) 中 R=[0.2, 0; 0, 0.01],

 . 其余参数初始值均为 0.
∼

x1d y y

仿真结果如图 1   4所示, 图 1给出了参考信

号  和系统输出信号  的跟踪轨迹, 系统输出  在

5 s内跟踪上参考信号, 表明本文的控制方法能使

z̃1 z̃1

ŵci Ĥ(Z, Û∗)

v

u

系统输出具有良好的跟踪效果. 图 2给出了跟踪误

差  的轨迹曲线, 由图中可以看出跟踪误差  收敛

于以原点为中心的有界邻域内, 满足预设性能的要

求, 并且稳态误差小于 0.01. 图 3给出了代价函数

权值  和哈密顿函数的估计值  的变化曲

线, 表明权值信号能快速收敛到目标权值并使得哈

密顿函数趋于 0. 图 4 描绘了执行器输入信号   和

执行器输出信号  的响应曲线. 由仿真结果可知本

文提出的控制方案使得闭环系统内所有信号都是有

界的, 保证了系统的稳定性.

 

10 15 20 25 30
−1.5

−1.0

−0.5

0

1.0

y
x1d

0.5

1.5

Time /s
0 5

 

x1d y图 1    参考信号  和输出信号 

x1d yFig. 1    Reference signal    and output  
 

 

100 5 15 20 25 30

−2.0

−1.5

−1.0

−0.5

0

1.0

2.0
Performance bounds

10 15 20 25 30
−0.01

0

0.01

1.5

0.5

Time /s

z1˜

 

z̃1图 2      的轨迹和指定性能边界曲线

z̃1Fig. 2    Trajectories of    and performance bounds
 

 

10 15 20 25 30
−1.0

−0.5

0

1.0

1050

50

15 20 25 30
−6

−4

−2

0

2

(b) 哈密顿函数
(b) Hamiltonian estimation

Time /s

0.5

H (Z, U *)

wc5wc4wc3wc2wc1

Time /s

^^

(a) 代价函数权值 wci

(a) Cost function weights wci

^
^

^^^^^

 

ŵci Ĥ(Z, Û∗)
(i = 1, 2, 3, 4, 5)

图 3    代价函数权值  和哈密顿函数  的轨迹 

ŵci

Ĥ(Z, Û∗) (i = 1, 2, 3, 4, 5)

Fig. 3    The trajectories of cost functions weights  
and Hamiltonian     
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−50
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u
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−5

0

5

Time /s 

v u图 4    执行器输入信号  和执行器输出信号 

v

u

Fig. 4    Trajectories of actuator input    and actuator
output  
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4    结束语

本文针对一类参数未知的严格反馈非线性系

统, 考虑输入死区和指定性能两个约束条件, 提出

了一种自适应模糊最优控制方法. 首先在 backstep-
ping方法和命令滤波技术的基础上, 利用死区斜率

信息和性能指标函数设计了前馈控制器. 进而采用

单网络的 ADP方法, 设计了最优反馈控制器. 最后

采用 Lyapunov函数稳定性理论证明了闭环系统的

稳定性. 仿真结果表明了本文设计方法能够有效解

决考虑死区和指定性能的严格反馈系统的优化控制

问题.

附录 A

选取 Lyapunov函数为

VHJB = Vn +
1

2
w̃T

c w̃c + β2J(Zs) (A1)

VHJB结合式 (25), (37), 对  求导, 可得

V̇HJB ≤ −κ1 ∥Z∥2 − κ2 ∥w̃∥4 +D+

ZTP (h̄(Z) +GU∗)− β1w̃
T
c (∇zϕ(Z)×(

Ż − P ˜̄h(Z) +
E∇zε(Z)

2

)
+

1

2
Πw̃c

)
×(

w̃T
c∇zϕ(Z)

(
Ż − P ˜̄h(Z) +

E∇zε(Z)

2

)
+

1

4
w̃T

cΠw̃c + εHJB +wT
c∇zϕ(Z)P ˜̄h(Z)

)
−

β2

∑
(Z, Û∗)

(
1

2
w̃T

c∇zϕ(Z)E − w̃TP×

φ̄(Z)

)
∇zsJ(Zs) + β2∇T

zsJ(Zs)Żs (A2)

∥∇zε(Z)∥ ≤ bM , ∥∇zϕ(Z)∥ ≤
ϕM , ∥εHJB∥ ≤ λε, Πm ≤ ∥Π∥ ≤ ΠM ,

∥∥P (h̄(Z)+

GU∗)∥ ≤ I
√

∥Z∥ ∥∇zϕ(Z)E∇zε(Z)∥ ≤ λM

I bM ϕM λε Πm ΠM λM

(
∑

n
i=1ai)

2 ≤∑
n
i=1na

2
i

根据文献 [27], 假设:     

            

 . 取  . 其中

 ,   ,   ,   ,   ,   ,   都是正参数. 把各项展

开 , 并应用 Young's 不等式 , 柯西不等式  

 , 以其中一项为例说明放缩过程

−β1

(
w̃T

c∇zϕ(Z)P ˜̄h(Z)
)(

w̃T
c∇zϕ(Z)P ˜̄h(Z)

)
≤

β1

[
π1∥P∥4

2

(
8 ∥w̃∥4 +

(
n∑

i=1

4ς2i + 4ς
′2
i

)2
)
+

9

2π1
ϕ4
M ∥w̃c∥4

]
π1 ςi ς

′

i ϑi(x̄i) ϑi(x̄id)其中,   是正常数,   ,   分别是   和  的上界.

其余各项采用相同的方式处理, 可得

V̇HJB ≤ −k1 ∥Z∥2 + k2 ∥Z∥ − k3 ∥w̃∥4 −

k4 ∥w̃c∥4 + k5 ∥w̃c∥2 + k6−

β2

∑
(Z, Û∗)

(
1

2
w̃T

c∇zϕ(Z)E − w̃TP×

φ̄(Z)

)
∇zsJ(Zs) + β2∇T

zsJ(Zs)Żs (A3)

k1 = κ1 −
(

1

2π2
+

1

2π3
+

3

16π5
+

1

4π8
+

1

4π9
+

1

2π16

)
β1I

4 − 1

2
k2 =

1

2
I2 k3 = κ2 − β1 ∥P∥4 [4(π1+

π2) + 2(π4 + π9 + π11) +
3π6
2

+
2

π10
+

2

π11
+ π13 + π15

]
,

k4 = β1

[
π2m
8

−
(

9

2π1
+

1

2π2
+

1

2π3
+

9π2
2

+
9π4
4

+
3

16π5
+

3

16π5
+

27π6
16

+
1

4π8
+

1

4π9
+

9

4π10
+

9

4π11
+

π16
2

)
ϕ4
M−(

3π5
8

+
3

8π6
+

3π7
16

+
1

4π14
+

1

4π15

)
π2M

]
, k5 = β1[(

π3 + 1

4
+

1

2π4
+

3

16π7
+

1

4π13
+

1

4π12

)
λ2
M

]
, k6 =

D + β1

[(
π1
2

+
π2
2

+
π4
4

+
3π6
16

+
π9
4

+
1

4π10
+

π11
4

π13
8

+
π15
8

)
∥P∥4

(
n∑

i=1

4ς2i + 4ς
′2
i

)2

+
(π8
2

+
π10
2

+
π12
4

+

π14
4

)
λ2
ε +

(
9π9
4

+
9π11
4

+
9π13
8

+
9π15
8

)
ϕ4
M ∥wc∥4

]
,

πi i = 1, · · · , 16
k1, k3, k4 > 0

其中 ,    

 ,   ,  

    

    

 +

 ,      是正常数 ,  选择合适的参数 ,  可使得

 .∑
(Z, Û∗) = 0 ∇T

zsJ(Zs)Żs < 0,

−∇T
zsJ(Zs)Żs > 0, k7 > 0 0 < k7 ∥∇zsJ

(Zs)∥ ≤ −∇T
zsJ(Zs)Żs, ∇T

zsJ(Zs)Żs ≤ −k7 ∥∇zsJ

(Zs)∥ < 0.

当   时 ,  因为    所以

  则存在    使得   

  即   

  结合式 (A3), 可得

V̇HJB ≤ −k1 ∥Z∥2 + k2 ∥Z∥ − k3 ∥w̃∥4 −
k4 ∥w̃c∥4 + k5 ∥w̃c∥2 + k6−
k7β2 ∥∇zsJ(Zs)∥

如果以下条件成立

∥∇zsJ(Zs)∥ > A1,或 ∥Z∥ > B1,

或 ∥w̃c∥ > C1,或 ∥w̃∥ > D1

A1 =
k6

k7β2
, B1 =

k2 +
√
k22 + 4k1k6
2k1

, C1 =√
k5 +

√
k25 + 4k4k6
2k4

, D1 = 4

√
k6
k3

V̇HJB < 0.

其 中 ,            

    , 则  ∑
(Z, Û∗) = 1 β2∇T

zs

J(Zs)ς̄ ς̄ = [ς1, · · · , ςn]T, β2∇T
zsJ(Zs)ς̄

′
, ς̄

′
= [ς

′

1, · · · ,
ς
′

n]
T, β2

2 ∇T
zsJ(Zs)E∇zε(Z) 3

当   时 ,  在式 ( A 3 ) 右边引入  

 ,        

     , 利用引理    和 Young's不

等式可得
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V̇HJB ≤ −k1 ∥Z∥2 + k2 ∥Z∥ − k3 ∥w̃∥4 −
k4 ∥w̃c∥4 + k5 ∥w̃c∥2 + k6 + β2∇T

zsJ(Zs)×
P (h̄(Z) +GU∗) + β2∇T

zsJ(Zs)×(
1

2
E∇zε(Z)− ς̄ + ς̄

′
)

≤

−k1 ∥Z∥2 + k2 ∥Z∥ − k3 ∥w̃∥4 −
k4 ∥w̃c∥4 + k5 ∥w̃c∥2 + k6−
λ5 ∥∇zsJ(Zs)∥2 + λ7 ∥∇zsJ(Zs)∥

λ7 = β2

2 bM ∥P∥2
∥∥R−1

∥∥ ∥G∥2 + β2 ∥ς̄∥+ β2

∥∥∥ς̄ ′
∥∥∥

λ5 = β2λmin(Λ(Z)) λmin(Λ(Z)) Λ(Z)

其中,   ,

 ,    是  的最小特征值.

如果下列条件成立

∥∇zsJ(Zs)∥ > A2,或 ∥Z∥ > B1,

或 ∥w̃c∥ > C1,或 ∥w̃∥ > D1

A2 =
λ7 +

√
λ2
7 + 4λ5k6

2λ5
V̇HJB < 0其中,   , 那么  .

∥∇zsJ(Zs)∥ > max{A1, A2} ∥Z∥ >

B1 ∥w̃c∥ > C1 ∥w̃∥ > D1 V̇HJB < 0

综上所述, 如果   或 

 , 或  , 或  , 那么  .
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